
 

 

EN ÇOK OLABİLİRLİK YÖNTEMİ 

 

En çok olabilirlik yöntemi tahmin edicileri elde etme yöntemleri arasında en popüler 

olanıdır. Bu yöntemin en önemli özelliklerinden biri elde edilen tahmin edicilerin 

asimptotik olarak yansız ve küçük varyanslı olmalarıdır. Dezavantajı ise bazı 

durumlarda tahmin edicilerin elde edilmeleri sırasındaki maksimizasyon problemlerinin 

çözümünde sıkıntılar çekilmesidir.   

 

Tanım:  𝑋1, 𝑋2, … , 𝑋𝑛  örneklemi olasılık (yoğunluk) fonksiyonu f(x;θ) olan kitleden 

alınan bir örneklem olmak üzere θ parametresi için olabilirlik fonksiyonu  

 

        L (θ ; 𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 ) = f (𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛; θ) = ∏ 𝑓(𝑥𝑖 ; 𝜃)𝑛
𝑖=1   

 

şeklindedir. Bu olabilirlik fonksiyonunu maksimum yapan değer θ parametresinin en 

çok olabilirlik tahmin edicisidir. Yani  θ ‘nın en çok olabilirlik tahmin edicisi  

 

          𝜃(𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 ) = 𝑚𝑎𝑥
𝜃£𝜃

L(θ; 𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛) 

 

Genellikle olabilirlik fonksiyonunun  maksimize edilmesi yerine fonksiyonun logaritması 

maximize edilir. Bu fonksiyon  log L(θ ; 𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛) şeklindedir. 

 

Örnek:  𝑋1, 𝑋2, … , 𝑋𝑛   olasılık yoğunluk fonksiyonu 

 

f(x ; θ)={
1

𝜃
𝑒−

𝑥

𝜃  , 𝑥 > 0, θ > 0

   0  ,          𝑑𝑑
                

                       

şeklinde verilen  θ  parametreli Üstel dağılıma sahip olsun. θ parametresinin en çok 

tahmin edicisini bulunuz? 

 

Çözüm:  Olabilirlik fonksiyonu  

 

L (𝜃; 𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 ) = ∏ 𝑓(𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 ; 𝜃) 𝑛
𝑖=1  
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Olabilirlik fonksiyonunun ln i alındığında 

 

lnL (𝜃; 𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 ) = -n ln(θ) - 
1

𝜃
 ∑ 𝑥𝑖

𝑛
𝑖=1   

                      

ve bu fonksiyonun θ parametresine göre türevi alınıp 0 ‘a eşitlendiğinde 

 

                                             
𝜕ln 𝐿(𝜃;𝑥1,𝑥2,…,𝑥𝑛 )

𝜕𝜃
     = −

𝑛

𝜃
   + 

∑ 𝑥𝑖
𝑛
𝑖=1

𝜃2  

                                                                          θ = 𝜃  
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𝑛

𝜃̂
 + 

∑ 𝑥𝑖
𝑛
𝑖=1

𝜃̂2  = 0              

 

                 - n𝜃+∑ 𝑥𝑖
𝑛
𝑖=1  = 0                 

 

     𝜃 = 
∑ 𝑥𝑖

𝑛
𝑖=1

𝑛
  

 

       𝜃 = 𝑋̅ 

 

elde edilir. θ parametresine göre ikinci türev alındığında 

 

𝜕2 𝑙𝑛𝐿(𝜃;𝑥1,𝑥2,…,𝑥𝑛 )

𝜕𝜃2  = - n (−
1

𝜃2) - 
2𝜃 ∑ 𝑥𝑖

𝑛
,=1

𝜃𝑋̅3̂  

θ = 𝜃 

            
𝑛

𝑋̅2 - 
2𝑛𝑋̅

𝑋̅3  

 

            
𝑛

𝑋̅2 - 
2𝑛

𝑋̅2 = -
𝑛

𝑋̅2 < 0 

 



 

 

olduğundan  𝜃 = 𝑋̅ , θ parametresi için En Çok Olabilirlik tahmin edicisidir. 
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